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ГРЕЕ ааа НИЕ Стон ИНЕТЕ РИС [о * соанннонииииннеьнинииииииинение.- <; о560— ИРИ = 


Со » 
ИнтЕГРИРОВАНІЕ РАЦІОНАЛЬПЫХЪ ДРОБЕЙ БЕЗЪ ПОМОЩИ РАЗЛОЖЕНГЯ. 


При интегрированін раціольныхъ дробей обыкно- | гдъ А должно быть тавимъ чиеломъ, чтобы ух была 
иенно разлагаютъ ихъ на сумму другихъ простъйшихъ, | пБлою функею степени п-=2, или ниже. Видъ ух 
н потомъ берутъ интегралы сихъ послъднихъ. Но во | и А найти не трудно изъ тожества 
вефхъ тЬхъ елучаяхъ, когда корни знаменателя дъйст- 1 ЕР рт. 
вительные , легко избъжать подобной пеобходпмости м А 
разлагать раціоналъныя дроби. Тогда, рядомъ тепомо- Сдълавъ подобное преобразованіе, мы паходимъ 
гательныхъ преобразовашӣ, интсгралъ получается безъ х їх рх 
помощи разложеніл, часто проще н удобпће — особенно, та == Е 18 (Ех) +] ТР Ах, 
если гъ знаменатель входятъ корни равные. | А р й Е | у 

Прежде изложения способа интегрирования подоб- > е. о Е ратопальной дроби приводимъ 
нымъ образомъ, мы докажемъ одну простую теорему, ое ай ао, у которой, числитель — 
дълающую это преобразоване усабшиымъ. еы пени двумя единицами ниже степени 


Теорема. При интегрировани всякой рашональ- 


Вспомогелтельцое преобразованіе. 
вой дроби всегда можно показатель чиелителл едфлать 


ух 
двумл единицами ниже показателя знаменателя, Имя дробь 7" у которой 
Г. е = С 9 
{1 булетъ рашюнальная дробь, въ которой 
ість а, Олеге рац Я : Ех = (х—@) (х—8)(х—7)... 


р И точленъ степени л, а числитель 
знаменатель цБлыЫй мно Оч: , степени п, а числитель ух степени не выше й—2, 


степени п — 1. мы можемъ преобразовать ес въ другую дробь, у ко- 
Тогда, очевидно, можно положить тором степень знаменателя будетъ менбе п, полагая 
А а + ы Бс—ае) д, 
Рх КЕ их ЗЕ и б бат ата 
= = уу . ? е Б 
15 Гх ‹ тогда 


а ьа бу 
сеу (ТЕМ (оаа) а 
1х ах | 8 ч) 


Сау (е) ау). 5 (аву Сас слер) («Ру 8о—Веу) (афу-ус-уеу) +: 


Произвольные косфФиціенты а, 0, с, е выберемъ подъ усдовями $ =ае; а == 8с. 


Полагая с2=1, е=1, получнчъ 6 = а, а= В; вспомогательное преобразованіс 
ТИ 99 
С: а 


~ 


7 1 А РА ь 
Диъференщальное выраженіе приметъ ий ў Т, р. 


п==0 № № а, 
шх (ЕТУ) „(6 П С. 6) У ҺО 7 Чу > ВУ | НЮ, 
Бр (8-20) (а —0) у ВУ 22.) у... УФУ Ру 
уе 8 э 
выраженал, у которасо числитель , бу а пы 4. & 7 есть цфлый многочленъ стспени в—?, 


а знаменатель степени п—1. 
На основаши вышедоказанной теоремы оилть понижаемъ степень числителя до п— 3, то есть дфлаемъ 


его степень двумя единцами ниже п — 1 степени знаменателя. 


Ву 9 КЕ у-у а ЕЕ {у ат ЕЕЕ Гу Ри [5 у 
ГЕ нр рек арт Ру ау + ау у ау К ВЕ: у) + т ау 


уу _ Чну ау 


Дробь Ру ТА преобразуется положенлемъ 
11 Г 
1 
1 а= Чу чи 5) -"—3 л. Һ= - 
Пя МиР и рата Фран, есе авф АЕ" 


Знаменатель Р 2 послфдиято диФФеренціальнаго выраженя уже п — 2 степени. 
Продолжая поступать подобнымъ образом, мы, при помощи теоремы и вепомогательныхъ преобразованай, 


все болфе и болъе понижаемъ степень знаменателя. 


Ё ' @) 
Можно бы сначала понизить степень знаменателя положеніємъ х == с ЋЯ ине я ‚ но преобразо- 
; а--8у 
ваніе == Е выгодн5е тЬмъ, что, понижая степень знаменателя, дфлаетъ въ тоже времл неизвфетное у мно- 


жителемъ въ знаменатель, слъдовательно дълаєтъ:его способнымъ послф снова понизитьел отъ положенія у == а 
Если корни равные, то вспомогательное преобразоваше понижаетъ знаменателя сразу на нъсколько сте“ 
пеней, что весьма облегчаетъ интегрирование. 


ие ти бань | ЧР ЧАТА „(ув 6—9) оорулу 
тру 0)" ‘0 (оноу балыр): і -: (8—а)? (а —8)# 1... Фу’ 


гдф 0 число, а знаменатель уї Ф;у пцфлый многочленъ степени п —р . 


. 5—25 3) а 
`Для примъра проинтегрируемъ выражеше Ве 


Производная отъ знаменателя равна 4х3 — 93 —6х + 11, поэтому 


23—23 1 423—952 —бх +1 9.8 — Эх +1 


(2—3) (1—1 (242) 4 ° (2—3) (8—1) ит (1—8) (2—1) (х--2) 
и 
— 2х 4 3) ах мл тає 1 4х 
Е Е же |. (20) = т еМ 100—8) (2—1) Р. Тиц. "9 ЕО №00) 


Чтоб йти иптеградъ диффе 1 ыраженія 9х2 — 2х — 1) ах 
тооы найт р і д ФФеренцтальнаго В тр (2—2) (> 


3 е 1-+-3у +. ?ау 


мы полагаемъ для вспомога- 


тельнаго преобразованія а = 1, х = ни, ах == (4+3) ° 
тогда 
(92—346 1) 4х 9(143у)2--201+ 30140) , а (7612--48у--8) ау 19ау 124у 24у 


(280—0 ар) = 2.924 (3-55) И у (3Ебу) = 45) УЗ) убу)" 


ль 


Найдемъ послфдовательно интегралы этихъ трехъ дробей. 


В 
а) 719 [595 = — 518 (2450) 


РЕ 1 н 
Вторая и третья дробь упростятея отъ положетл у = —, Фу а99 4, потому что у нихъ въ, знаменатель 
нензв5етное входнтъ множителемъ. 
(= 
(2) — 12 = Ре ? == 415 (355 
т аы ВОВЕ 
202 1 10 (= и. 10 
— №. а= == = ЧЗ — ии = 2 —- 15082-69) 
к ь Г у? у Г 35-5 ! у" $ 3:57 5 а?а 
Слъдовательно 
(922 — 27-1 ах 29 РЕГ" к< ә 10 9 
(0—3) (=—1 (+2) 85, НР РАМЕ, 
а по Формуль (1) 
(53 — 25-3) ас _ 1 > м-р Зи = 
‚| (х—8) (х1) а {5 (( х-=3) (===) 2-3] ы 50 р э әу) + 18 15 (35-5) -- ® + 5 (2) 
Изъ уравненй х = 14-29 а) == - получаемъ 
р == ге ар лучае: 
но А 2 нв л. Д Каана р Из 07 
уфы н олоти ве равала аку: ати агни дн 


Вставивъ во (2), имфемъ 


0а 223 э 3) йд =: 1 ка А бга. е =. (2 2917 2 (х--?) М 
Г. Покер ЕСА в [ЕЕ Ча ЕЕ 


2—3)! (3) (1) (+ 10) т 


1 3 1 Е З цы 
Замфтивъ, что 4 г Зенас а 1 =: ыы т т ам я н. 
д } ь т 
зв ыы Бу 0182275 ў%изотнеби — 4—3 у & (— 51862 къ и С,-получимъ з 
2х + 3) 4х 1:8) 2494 і ра аа о С, = к 
а Ее). уе а= | 
(т 2 ну мо » 
У к вебе не Басс р) 6"; 
откуда окопчательно имфемъ: 
(хэ -- 254 3) ах 1 


== Ц — — --— — 

= рд ч в ПС. , 

аа» 3 га ра 45 

Формулу совершенно согласную еъ иптеграломъ, полученнымъ помощіто разложенія рацтон: альной дроби. 
Чтобы нагалднъс убфаиться въ простотв, еъ которою совершается интегрированае раціональной дроби 


при помощи вепомогательнаго преобразования, въ слу чаъ, если знаменатель н р равные пони Еве 


митерралъ ад е ат 


сау аи 

Полагая х= 5, Чен У=—, 

2319 х—П ах 7 Я. " и Зои: тц, 
Бае парна ар — р Зу РСЕ рза ао) Са 


Если бы въ знаменатель входили горни мнимые, то можно бы приложить вепомогательныя преобразова- 
ніл къ послбдовательному повиженио етепени | знаменателя этой дроби, но онб ие ЗК существеннаго 


облегченіл ‘и тогда лучше пользоваться обыкновенными пр1емами разложенія. | 
|. 


Замфчу между прочимъ, что при опредфлени! интеграла [ Р(х, Ух--тх-и) ах въ томъ случа, ко- 


гда а и В будутъ дъйствительными корнями уравненія д тх + п == 0 , вспомогательное преооразованіе 


о-в 


= можетъ быть употреблено съ большою пользою для того, чтобы освободить сразу даФФеренціаль- 


Х == — 
ї+у 
ное выраженіе отъ радикала. 


Дъйствительно, тогда 


И. — 
Их-+-тх- п == т} 


или 


И(а-+-13)--т(а-4-2у%)(1--18)--п(1--12) __ 


Их°4-тх--п = 


ИС т54-п)у4-(25 --та--т8--2п)/--а+һта+пһп | 
Б, 14. ТР ре 


1 а ———————___—_————_———— 
гу? /28-+-та-+-тё--?п , 


потому что 6:4 т --п=0, а? +- та 4- п=0 на основаніи того, что с и В суть ворви уравненія 
21 тх фп = 0. 


Село Никольское 1862 года. Ізоля 26-го. 


Н. Бугаев». 


Къ ТЕОР!И РАВНЫХЪ КОРНЕЙ. 


Въ теоріи равныхъ корней Остраградекй предло- 
жилъ очень простой пріемъ для нахожденія сразу про- 
изводителей, соотвфтетвующихъ п кратнымъ корнямъ 
уравненія. Этого же можно достигнуть другимъ путемъ. 

Чтобы найти п кратный производитель уравне- 
нія Ѓх = 0 прямо, нужно найти Ш, _, — общаго наи- 
большаго дълителя между [("—1) =, производною по- 
рядка п —1 и (Г* х), квадратомъ производной по- 
рядка л; тогда 9», общий наибольший дълитель между 
вы х 

‚БШ 
изводителемъ. 

Полагая үх == 91 Ҹа" 93° а*.-.==0, ГДЪ 91,98,05" 
выражаютъ произведенія изъ производителей, соотвътст- 
вующихъ однократному, двукратвому и т. д. корнямъ 
уравненія, имфемъ 


Рх= Е, 93° 94..5 Р'х= 8,9394 95-5 Ё'х= 10.4... 
оо == Б.а 9» 9-1 Еее ; Рх= В, 9 9 „+3 ч? 


и [Ох и будетъ этимъ п кратнымъ про- 


гдъ Ви, Па, Ву... И. -а, В»... многочлены, не со- 
держащіе ни одного изъ производителей: 
Ф › 9 › 95...’ 
Очевидно, что общимъ наибольшимъ дфлителемъ 
между Ё") 2 и ("ху будетъ Р, = 98. фл... 
е1) х 
е. 
е > „а 
и |" 1х будетъ 9», требуемый л кратный производи- 
тель уравненія [х=0. 
И такъ для нахожденія 9, производителей, соот- 
вътетвующихъ четверократнымъ корнямъ, опредфляютъ 
Р, общий наибольший дълитель между РИ = и (РУ х); 


тогда 4., общ наибольшій дфлитель Функщй 


а общимъ наибольшимъ дълителемъ между 


— 


х 
р ®& [’х, будетъ искомымъ многочленомъ. 

5 
Н. Бугаев. 


„ Ш. 
Извлетеніе изз письма Г-на Износкова отэ 20 Гюлл. 


1) Въ №29 ›Въстника М. Н.« помфщено: Замфча- 
ніе относительно Функціи (Г.) Эннепера. Подобныя 
же изслдованін относительно Функции гамма ветрф- 
чаютея въ журналъ Ліувиля за 1842 годъ въ стать: 
»М№оѓе зог 165 ииёзгаез Ешегіеппеѕ, раг бегтеё« рабе 114. 
Можетъ быть для читателей В. М. Н. будетъ теперь 
не безъинтересно найти здфсь небольшое извлеченіє 
ИЗЪ вышеупомянутой статьи. 


Извъстно что: 


г) = 


т. ©. корню квадратному изъ длины полуокружности, 
которой діаметръ принятъ за единицу. 

Подобное этому геометрическое значеніе можно 
также дать: 


Г (+), г (5) и вообще: Г(;) ) 
Въ самомъ дъл%, имфемъ: 


л 
Уә гг 
| А Я” д с05"—1 х ах "=" ау 5 ( ) 


сне А чы 


Полагая т = п, получимъ: 
л 


= 
я - Р =. 1. 

ки п" (2х) 42х = 5 
о 


Ия 

у 
у б! мат — Г 
[а о 


Но уравненіе лемнискаты въ полярныхъ коорди- 
натахъ будетъ: 


(20) 
— 9 - 


соѕ 27; 

длина же цълаго периметра лемнискаты есть: 
1 

Г (+) 

о. 


Если примемъ параметръ лемнискаты за единицу 
и означимъ периметръ л., то получимъ: 


[2 
за 
о 
о 
шп 
Щщ 
3 
< 
У 
| 
> 
: 


черезъ л„, получимъ: 
г (8) ия 

откуда имфемъ: 
г(рнуя 


(ния 
(бин! 
Г (в) = Иль 


"| Е} 


я 


а слБдовательно: 
1 гь ЗА Да 
Г (5) = үл, у л 
Разематривая же уравненія кривой: 
За) 
по — (ба) соѕ ті 
или, проще: 
г" 90"! 005 тё 


и означая периметръ этой кривой: 


1 (5) 
НТ) 


1 
ах = 


Гот 
ап" х 4х = [ сов"! хах =" 
Е 0 


Сравнивая же выраженіе (1) съ значеніемъ г(5), 


даннымъ Эннеперомъ, т. е. 
г (5) =2УЕ ўт, 


получимъ: 


Ил. ==? ИК , 


2) Въ №23 Въст. М. Н. мы вывели Формулы для 
суммы тангенсовъ угловъ многоугольника. 'Г5 же Фор- 
мулы можно получить нъсколько иначе. Такъ напр. 
если данъ пятиугольникъ 4ВСОЕ, то продолженіемъ 
сторонъ: ЧВ, ВС и ОЕ можно обратить его въ тре- 
угольникъ “ВН, въ которомъ вновь образованные углы 


2 Е= 4+Е 180, и Н= С++ р. 180, 


{ап В + їапұ Г -- (апр Н = апр В. ќар Е. бап Н, 
иди 
1апв В + 1205 (4 -- Е) -{ 1ап8 (С + Р) = 
== {а08 В. 1218 (4-Е). їапұ(С + р) . 
Ветавлая же значенія тангенсовъ отъ суммы, получимъ 
Формулу для суммы тангенсовъ угловъ пятиугольника, 


3) Задача. 
Доказать справедливость ряда: 
я--2 1 


Полагая 


Откуда: 


Извлегешл изъ періодитескихжэ издана. 


\ Замъчаціе о. правил $ |наименьшаго 
МЕ? Н рое. И. Соколова (Сор. Кета. Т. У №1. 
Авторъ представлястъ иовую общую теорему, ко- 
торал содержит въ себъ правило наименьнтаго дъйст- 
віл какъ частный елучай. 

Означая чрезъ тл, , т +" <. т, маесы системы 
матеріальныхъ точекъ, находпщихся въ движеніи, ко- 
ихъ положеніе къ кони времени ё опредфляетея со- 
отвфтетвенно коордипатамв т, 121, 2375 5,2,0, 2,; 
скорости этихъ точекъ.Рӯезол ацыя параллельно осямъ: 
п ЗА ИН + 0509103. . „ 1,10, 7 и полагая , что си- 
лы. приложенныя кь и выражащотся частными 
производными одной функции р, взятыми въ отномен1и 
коотдинатъ; поставлял, пакопець уеловныя уравненія 


Гао 09, ма зары 0... .. (1) 
выражающія взаимнуто связь между матеріальнымп точ- 
ками; авторъ составляеть гыражение: 

< 
(#— Е) 0 4- 


1 


т,(Тӣх, + ъ, Чу, + з, а) , (2) 


а 1 можетъ при- 


нимать онр но веф значешя: 1.2.3..., п. 
ЛОтъискивая услотя, ‘при‘которыхъ выраженіе (2) бу- 
детъ точнымъ диФФерепціаломъ Функціи! перемънныхъ: 


| ГА т= у Хт (ии, 


9 


=. 


оет О еа а И МОРС ение ту А с ИРА) 


и принимал во вниман1е условныя уравненія (1), мож - 
но весьма легко. получить „уравненія ‹движеная систе - 
мы и притомъ по произволу въ томъ или другомъ из- 
вфетномъ видф. 


Въ самомъ дфаЪ, находл варашочь выражения (2), 
въ которомъ разематриваемъ & какъ неремфнное незави - 
симое, и заставляя измфняться только количества 


о, 31, , Ул + Заз 1, 03, 224, --. Идо а, 2, . 


получается часть этого варіаціона , несостанляющая 


точнаго диФФеренціала: 


4; 4? СЯ Рае УТ 
= 01 — т; 4) дж, -- Є ЧЕ — т; 1 ‚) бу: м$ а — т; 4) 02, 


ар 
г ках, едай 02 -- РЫЯ 


| | 1 | ТРОЕ (3) 
| ат | 
= С ад ды) р ея гм у, — чт) дъ, -|- (=, а — Е. ди, 
7 ' е 
+ (т, Чл —— яа д = © ва 

которая, будучи приравнена пулю;-на’ оспован1и уравненій: 

«Г ЧР у ЧР з Г. а 

аз, Ў + —— ау. А - 2, 2-8 1 а > ёх, -= . . = 0 : 

274 аА ар, . 2.5 

НЫ а за | 

которымъ должны удовлетворять варіаціоны: д=;, дуз, 821, 0х.,..., приводитея къ слёдующимъ урав- 


неніямъ движенія системы въ обыкновенномъ вид: 


. 


ат \ 


4х: ЗАТ 1510; Фу ат 1-р, } Чат 

| т} ЧЕ = 4и; = пи, т: ЧЕ. = 40, == 113; 714 аг 6 аил == П] и, .. . | 

р? Чи: _ Фр ағ" ‘еар у=: 
1 Залы ЯВА , Зуце чгавил (4) 
р ъз а • 
ма = а а арол 
. . Е . р) . . 3 . . . . Г ] 
гдъ коефФищенты Л, 2; ... должны быть опредфлены изъ уравненай (1). 


Для получешя т&хъ же уравненій въ другомъ видЪ, стоитъ только замфтить, 410, пазена вая груйпы 


перемънныхъ ху у; 51 ‚ Хо Уз 20,... И Чу 0; ич, Ма 92 Шз,... Бакъ независимыя между собою Ш по- 
6—2 сд ар зар | аз а ан ан. 
лаган $ Т— Н, можно, въ выражении (4), = , =, Дауд.‘ Замънить соотвьтетвеино = 
ах ИИ 3 " ау? ая 
частныя п = поередетвомъ | И 
ОИЗВОДНЫЯ. а. уе одао 0, + ерсдствөйы == ~ м. . о 
8 - а га аа ° Ч * р аи, аб, ° А 


25: 5 ав 


Такимъ образомъ уравненя движенія · примутъ вид}, данный имъ Г'амильтономъ: 
х, ан ад ан бд ан 


"р Ыт Др а РО А. +70 
ПА ан аг 9 24 

"а ах; Аалу 8 аз, Е" х= ‚эчи ОЙ. ' (5, 
4%; ан мтр 


| 
| 
ем 


О Ч * ад 


Полагая теперь, что пердмённыя 2 У, 51 т... И ш 10у 1, не независимы другъ отъ друга, но свя- 
заны отношенлями: 
Ч ха Ч { йг, 


с 9 


= Ее. , 2 =, 
7712 Ч 17 1 


и 
РТ =... 
“ .. 9 
то въ этомъ случаъ ХУ т (и ах, + о, ду, + и. 4:,) обращается въ ХУ ту (и? + 02-102) 4ё == 2Т4 и\выра- 
' ! $ 
жене (2) въ ($ -- Т) 4. Подвергая послъдпее тъмъ же операшамъ какъ и (2), получаются уравненія движе- 
нія въ Форм, данной имъ Лапласомъ 


ы [Че Т) \ 
іх, а (#-Т) ; ар. ; Ч: 
ЕЕ де А 


[8 Т) 
Фа ЕТ) ада р 


@ бзлааа } „Сие а Аа уч : : (6) 
й [- (+ 17 
Мо М.га ЕЕ ВТ, с 

йё фет 4, Е 


. . . . . . а ч-т . - - а . 


. ах РЕИС 
гд чу, 2р, ег бовпачаютъ производныя: чт › орт у дрон 


Функціи $,[, Л. У. , могутъ, кром координатъ | здФеь въ Форм отличной отъ обыкновенной; но пре- 
хузн 24, . - . содержать также и время &; етли мы | имущество которой авторъ обвщаетъ показать въ дру- 
примемъ теперь, что послёднее не входитъ въ нихъ; гой стать$. 

то въ этомъ елучаћ оудетъ имЪть мфето начало жи- | 9" За мъча нте объ у Словно - сходящих ся 


выхъ силъ и между перем%нными: Ха у 4 Хо... | | у г 
мұ 2 шу... будеть существовать уравнение: рлдахъ. (Атејіу Чег Маф. ХХХУП Т..Н, 2). 


Всё предъидущіе выводы предполагаютъ, что | вило наименьшаго дъйствія, которое иредетавляетел 


і | Извфетно, что въ безконечиыхъ рядахъ не’ позво- 

т т, (02+ ли ар, .... (7) | лительно измёнять произвольно порядокъ членовъ, не 

: нарушая ‘сходимости этихъ рядовъ. Такъ ‘напр. если 

(гдз А постояпное), посредетвомъ котораго выражение | въ ряду 

(2) обратится въ гу 44, 1 4 1 
= р рь 
переставимъ члены такъ, чтобы, каждые два. положи- 
| тельные члена слБдовали одинъ за другимъ, то получимъ 
| 


совершенно иную сумму: 


— Аһ - Ўт (иа +5, ау, + №, 02)". 1708) 
1 


Варіаціонъ этого выраженія, если Ё постолино, 
очевидно независимъ отъ перваго члепа; откуда закл:о- 
чаемъ, что въ случа, въ которомъ прилагается пача- | 
20 живыхъ силъ, уравиешя движения получаются, при- | 
Вода къ интгегрированио выраженіе 


З 1 1 1 1 1 1 
з= т ре 
Этотъ примъръ данъ Дирикле. Другой. еще бо- 
я А 2с очевидный примъръ предетавллетъ сходашиел рядъ: 
х 7; (и, ах; + т, ау, == 4, 12) т 1 1 1 1 А 
; т ы А. = = 7 СО 

РТУ Т утту 


Только въ этомъ частпомъ случав имфетъ мфето пра- 


Если переставить члены его также вакъ въ предъ» 
идущемъ и соединить въ группы по три, то получится 


3 1 1 1 1 1 


= +—--_.: Е. — —— у ит. д. 
У1 ЕЕЕ, эму и А 
Но общее кыражеве такого трехчлена: 
ч 1 1 1 1 1 и; 
Е Ит--1 И4л-з изп: Уап М2п4-% Уап+л 
о7о 
или Саа а. ‚ а слъдовательно сумма преобра- 
- ® 


пана 1 1 
о а > (1— си? = == Р — ...ф з 
‚зованнаго ряда > ( и?) р т + 75 А | А 


т. е. этотъ рядъ есть расходящійел. 


8. Пратал извъетя. 


— Въ засфдании Берлинской Академ1и 10 Апр. Г. Ве- 
берь обратилъ вниман1е на тождество приводимыхъ 
чиселъ дал продолжительности должайшаго дня у Хал- 
деевъ, Китайцевъ и Индейцевъ, а именно 14 ч. 94 мин. 
Невозможно предположить, чтобы во вевхъ трехъ 
странахъ опредъленія сдъланы были подъ одною и тою 
же широтою; тъмъ боле. что общая параллель прохо- 
дитъ только на сфверной границь Инди. Наиболфе 
вфроятнымъ признаетъ апторъ считать Вавилонъ м%с- 
томъ первоначальнаго опредъленія вышеприведеннаго 
числа. Но онъ прибавляетъ, если бы въ послъдетвіи, 
на основани какихъ либо новыхъ изслъдованій, и ока- 
залось, что Китайцы были въ этомъ отношенін учи- 
телями Халдейцевъ, то все таки Индія могла получить 
астрономическая евъден:я только черезъ Халдею. Та- 
кимъ образомъ слава древней Индейской культуры по- 
немногу утрачиваетъ свой авторитетъ. 

— Г-нъ Мозели въ свосмъ мемуар? , напечатанномъ 
въ Январекой книжкъ РЬШ. Маб., доказываетъ ана- 
литпчески, что металлическая пластинка, положенная 
на плоскость немного наклоненную , ‘такъ чтобы она 
не могла скользить, вес-таки должна постепенно по- 
нижатвел велъдетвіс послЬдовательныхъ разширеній и 
сжатій. производимыхъ перемзною температуры. Опытъ 
подтвердилъ это заключеше: На деревянной поверхно- 
сети (изъ еловаго дерева), наклоненной къ горизонту 
подъ угломъ 188 и обращенной ва югъ, была поло- 
жена свинцовал пластинка, вЬсомъ въ 38 Фунтовъ. На- 
блюдешя, производимыя при помощи нонзуса, показа- 
ли, 410 церемёщење было почти незамьтнымъ во вре- 
мя пасмурныхъ дней, и папротивъ того въ присутствіи 
солнца опо достигало ибогда четверти длойма въ течения 
дня. Арторъ ищетъ въ этомъ лвлеви обълененія АЛЛ 
наблюдасмаго въ горахь пиехождешя ледниковъ и на- 
ходитъ. что вкороеть этого нисхожденя виолн$ еоглае- 
на еъ результатомъ вычиеленія. Онъ говоритъ, что если 
бы кусокъ льда, надЪ которымъ Шумахеръ производилъ 
изслъдованіл относительно разширешя и нащелъ его 
вдвое сильнъйшимъ , чёмъ для свинца, положить на 
плоскость. наклоненную къ горизонту на столько же, 
какъ и въ вышенриведенномъ опыт, и одъть его ени- 
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зу евинцовымъ листомъ, дабы сдфлать треніе одп- 
наковымъ, то скорость нисхожденія его была бы вдвое 
большею, чфмъ въ опытъ съ :свинцовою пластинкой. 
Безъ веякаго сомнъні1я, указываемал Авторомъ причина 
производить .влілніе па движен1е ледниковъ, но она 
не можетъ быть единственною, какъ старается дока- 
зать Авторъ, ибо известно, что это движеніе совер- 
шается преимущественно во время лъта, когда темпе- 
ратура льда подвержена нанменьшимъ измъненілмъ, 
оставаясь постоянно близкою къ нулто гралусовъ. 

Пр. Твинингъ въ Ныюгавенъ (въ Соединенных 
Штатахъ) изъ многихъ наблюдений надъ Августовскимъ 
перодомъ падающихъ звфздъ и изъ сравненія выво- 
довъ надъ исходнымъ пунктомъ метеоровъ приходитъ 
къ заключенцо: во 1-хъ, что эти метеоры космическа- 
го происхожденіл ; во 2-хъь, что они поетоянные чле- 
ны солнечной системы и вращаютея около централь- 
наго тъла въ эллиптическихь путяхъ; въ 3-хъ, что на- 
иравлене и абсолютная скорость отдъльных'ь метеоров 
приблизительно одна и таже; въ 4-хъ, что цблая груп- 
па образуеть около солнца кольце - образную а не 
диско - образную фигуру» и въ 5-хъ, что наклоне- 
ше путей этого цотока, которое должио превышать 
60°, заставллетъ предполагать, что онъ образуетъ от- 
дъльную группу отъ Ноябрекаго потока. На основа- 
нін средней набмодаемой екороети и направленая, Онъ 
выводитъ величину половины большой оси кольца 0,34; 
экецентриентетъ 0,28; наклоненіе 96° п время обраще- 
ніл 281 день. = Толетоту кольца Онъ приблизительно 
опредъляетъ отъ о до 10 милліоновъ миль, ибо земля 
употреблаєтъ, пЪсколько дией для прохожден1н его, 
Приблизительная оцфика общаго числа метеоровъ, 
составляющихъ кольцо, сдфланная въ предположени, 
что ереднее перпендикуллрное удаленае орбитъ види- 
мыхъ метеоровъ не превосходить 71 мили и что по- 
перечное съченіе кольца составляетъ кругъ, котораго 
радіусъ равнлется 21% миллюнамъ миль, на основан1и 
наблюдаемаго числа появлен и скорости двпженія, 
выходитъ, что для 281 дневнаго перода, въ случат 
равномфрнаго .раеспредъленія, общее число ихь должно 
превосходить 300,000,000,000,000. 


4. Задача №. 6, предлагаемая на разрльшете. 


Въ ›М№опуеПеѕ Аппајеѕ де Маетаидиез раг Тег- 
Ччете за 1859-ый годъ была поміщена, между про- 
ЗИМЪ, слђдующая задача: 

‚Если обращать прямой уголъ, находящійся на 
кривой коническаго евченіл, около его вершины, то ли- 
ніл, соединлющая точки пересфчентя сторонъ угла еъ 
кривою, всегда проходитъ черезъ одну постоянную 
точку, черезъ которую также проходить и нормалъ къ 
кривой. ‹ 

Очевидно, что, при движени вершины прлмаго 
угла по кривой коническаго сбчеюя, положеніс поето- 
ннной точки будетъ изуфняться. ‘Требуется найзи 
уравнеше кривой, которую описываєтъ эта точка. 
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